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Matematik — Férskoleklass och grundskola ak 1-3
Modul: Taluppfattning och tals anvandning
Del 2: Talsystem och rakneramsor

Fingertal och romerska siffror

Ulla Johansson, Umed universitet

Enligt 1700-talsekonomen Adam Smith 4r siffrorna “nagra av de mest abstrakta termer som
minniskan dr i stind att finna uttryck £f6r”. Det dr vara fingrar vi kan tacka for vara vil
utvecklade rdknefirdigheter och utan dem skulle taluppfattningen hos manniskan vara
rudimentir (Dantzig, 1930). Filosofen Edmund Husset! uttrycker, i slutet av 1800-talet, i
Philosophie der Arithmetik:

De sinnligt fornimbara bilder av mdngder, som vara fingrar kan forma, mdste ba trugat
$ig pa mangder av andra objekt for efterbildning av antal. Och sa uppstod *fingertalen”.
Den ursprungliga raknemetodens utveckling genom fingertalen, fullkomnar tillblivelsen av
den systematiska riknemetoden. Den vég vi slog in pa var en nodvindig konsekvens ay
fingertalens vidarentveckling.

(Hussetl, 1898)

Det finns flera anledningar till att just fingrarna — inte stenar eller pinnar — ’trugade sig pa
andra objekt f6r efterbildning av antal”:

*  fingrarna finns alltid till hands
*  fingrarna kan grupperas med hjilp av hinderna

* ien ogrupperad samling objekt kan vi knappast uppfatta fler in tre, utan att
rikna eller gruppera dem, men hindernas gruppering av fingrarna gor att vi
kan uppfatta fler:

5: hela handen

4: hela handen minus ett

6, 7 och 8: hela handen plus ett, tva eller tre
9: bada hinderna minus ett

10: bdda hinderna

*  fingertalen lter oss bade se och kdnna antal.

Att arbeta med fingertal

Den svenska specialliraren och forskaren Dagmar Neuman har arbetat mycket med
fingerrikning (Neuman, 1987; 1989; 2013). Hon beskrev redan pa 1980-talet hur eleverna
spontant berittade f6r henne hur de anvinde sina fingrar med en hel hand som ett tydligt
femtal £Or att tydligt se tal och berdkningar (Neuman, 1986). Ibland uppfattas fingertalen
som ett slags laborativt material, men de bor snarare ses som tidiga symboler £6r tal. Barn
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anvinder fingertal for att kunna se antal som déljer sig bakom abstrakta rikneord de méter
och for att se det exakta antalet i delar och helhet nar de adderar och subtraherar.

I f6ljande text beskrivs en arbetsging baserad pd dessa erfarenheter dir eleverna undan f6r
undan far bekanta sig med ett gemensamt sitt att visa fingertal baserade pa handens femtal.
Eleverna kan ocksa uppticka och se den tydliga kopplingen mellan addition och
subtraktion. Att medvetet arbeta med fingertal pa detta sitt kan hjilpa elever att fa en tydlig
struktur for att anvinda fingrarna pa ett utvecklingsbart sitt istillet for att i skymundan
anvinda fingrarna pa sitt som inte ir utvecklingsbara.

Fingertalens utseende

Tidigt i madnniskans historia avbildades abstrakta rikneord pa samma sitt som romerska
siffror (Figur 1) och eleverna gbr detsamma utifrin nagra grundforutsittningar. Fingertalen

ska forma en talrad

*  som dr ldsbar i lisriktningen: vinster — hoger

*  med varje fingertal pa ritt plats 1 ordningsféljden.

Figur1

Kopplingen mellan fingertal och romerska siffror
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For att det ska vara mojligt att diskutera och jimféra sina fingertal dr det viktigt att alla
elevers fingertal ser likadana ut och att de haller hinderna pa samma sitt. Det gr ldttast ndr
de ligger hinderna pa bordet med handflatan ned. Vinster hands lillfinger dr da I, lillfinger
och ringfinger II och nir langfingret liggs till 4r det 111, trots att barn aldrig brukar visa
lillfingret £6r I. Hinderna utom hoger lillfinger dr 9, 4ven om barn brukar féredra att vika in
tummen. Fingertalen representerar nu de siffror som ska anvindas och dérfér maste alla

visa dem pa samma sitt — som romerska siffror.

I det romerska sifferuttrycket £6r 5, det vill sdga V, avbildar det vinstra strecket de fyra
fingrarna och den hégra tummen (Figur 2).
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Figur 2

Det romerska sifferuttrycket fem
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Numera skriver vi ofta IV, handen minus ett finger, i stillet £6r 1111, det vill siga fyra
fingrar, men det ursprungliga sittet finns fortfarande kvar pa exempelvis urtavlor och hir
visar och skriver eleverna III1. P4 motsvarande sitt skrivs numera ofta nio som IX, bida
hinderna minus ett finger, i stillet f6r VIIII (Figur 3), det vill siga handen plus fyra fingrar.

Eleverna visar och skriver dock pé det gamla sittet.
Figur 3
Det romerska sifferuttrycket nio
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Tecknet X (Figur 4) avbildar de bada hinderna dir en hand ér rittvind och en upp och
ned, det vill siga fem (V) uppit och fem (V) nedat. Det dr svart att halla hinderna at olika

hall, sa istillet gor eleverna X genom att korsa tummarna.
Figur 4

Det romerska sifferuttrycket tio
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Att beskriva handelser med hjalp av fingertal

Nir eleverna vet grunderna for hur fingertalen visas fortsitter liraren arbetet med
berittelser om mitning av olika slag. Ordet enhet och likhetstecknet = infors.

En flicka hade fitt fler enbeter av ett sidentyg dn sin kamrat. For att det skulle bli réttvist maste
kamraten fi en enbet till.

Plustecknet bérjar anvindas i elevernas sagosktivbocker:

= +

Eleverna ska beskriva hindelsen, inte 16sa problemet. De kan till exempel skriva:
I =1 + I1I.

Betydligt senare moter eleverna skriftligt presenterade problem, till exempel:
+ 11 = VIII

Eleverna borjar da med att tillsammans ge forslag pa vad liraren kan ha berittat. Férslagen
handlar alltid om att #dgo? fattas. Direfter fir de uppmaningen att visa hur manga enheter
som fattas med hjilp av romerska siffror. De forsta skriftligt presenterade problemen ir
alltsd 6ppna utsagor skrivna med ett + (plustecken), trots att de ar subtraktionsproblem.
Uppgiften ovan kan 16sas genom att subtrahera II fran VIIL.

Elever subtraherar i manga sammanhang utan att vara medvetna om det och utan att ha
métt minustecknet 1 undervisningen. Nir tecknet inférs far det till att bérja med betydelsen
”ta bort”. Senare uppticker elever att subtraktionsproblem gar att 16sa pd samma sitt som
additionsproblem. Ibland utropar nigon littad: "Men de’ hir ¢’ lika ldtt som plus jul”. De
vet inte att subtraktion kan tecknas med bade plus och minus. Nu 4r det dags att

introducera addition och liraren berittar:
Idag fick mitt kaninpar sju ungar. Hur mdanga kaniner har jag nn?

Eleverna ska tillsammans lista ut hur de ska skriva det lararen har berattat. Efter diskussion
skriverde: 2 +7 = _ .

Nu uppstdr ett problem. Det finns ingenting som berittar om talet som helhet. Subtraktion
ar att dela upp en kind helhet. Addition 4r att sitta samman kdnda delar till en fran bérjan
okind helhet. Fér att 16sa 2 + 7 f6rséker en del elever att ligga upp forst tvd och sedan sju
fingrar, men det 4r svart. Andra skriver II VII, men det sdger dem inte si mycket. Négra
ligger spontant forst upp sju fingrar och sedan tva. Sa sminingom kommer nagon elev pa
att de inte kan skriva II f6re V och flyttar 11 sa det star VIIIL. D4 dr problemet 15st.
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I slutet av varje lektion diskuteras ”’Vad har vi lirt oss idag?”. Samtalen kan sammanfattas sa

hir:

*  Den storsta delen maste alltid komma {6rst 7 et uppdelat fingertal som ir storre

in fem eftersom den hér ihop med handen.

*  Den storsta delen maste alltid komma {6rst 7 et uppdelat tal som ir stérre dn

fem och ir skrivet med romerska siffror da den hér thop med tecknet V.

*  Tecknet V delas bara pd ett stille, det vill sdga mellan det vinstra och hogra

strecket 1 V-tecknet, vilket motsvarar att handen delas mellan de fyra fingrarna

och tummen. Dirf6r blir slutsatsen att borja med det storsta talet i uppgifter

med plus, dir ett okint tal ska skapas av de tva tal som finns i uppgiften.

Den yttersta forutsittningen for att utféra huvudrikning dr att direkt kunna alla sétt att dela

upp de tio forsta talen i tva delar (Figur 5):

Figur 5

De tio bastalens 25 del—helhetsminster
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Fingertal och romerska siffror gor alla bastalens kombinationer synliga (Figur 6):
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Figur 6

Bastalens kombinationer med fingertal och romerska siffror
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Figuren visar att det i princip gar att se alla bastalens kombinationer i fingertalen. Ibland
flyttar elever, utan att de tinker pa det, den rorliga tummen fran den forsta handen till den
andra, till exempel i kombinationerna 4|2[6,4|3|7 och 4|4|8. Enda fallet dir de fyra
fingrarna maste delas upp 4r 3|3 |6. Eleverna lir sig att se och kombinera talen utan att
rikna varje finger.

En vanlig giang fran fingertal till att uppfatta talen 1-10 abstrakt 4r att elever
1. ldgger upp ett ungefirligt antal oriknade fingrar
2. ldgger upp hela handen och riknar sig fram till fingertal storre dn fem
3. kinner igen fingertalen och ligger upp dem utan att rikna
4. tinker med sina hinder”
5. 7bara vet”.

Elever som anvinder fingertal eller romerska siffror £Or att se bastalens kombinationer
uppticker tvé viktiga begrepp: additionens kommutativa egenskap (7 + 2 = 2 + 7) och
sambandet mellan addition och subtraktion (om 2 + 7 dr 9, mdste 9 — 7 vara 2).
Tabelltrdning av talfakta utan hinsyn till samband mellan tal, ger inte elever méjlighet att
uppticka dessa begrepp. Till exempel att 2 + 3 = 5 trinas for sig och 3 + 2 = 5 {6r sig, eller
att additionstabellen ir totalt skild fran subtraktionstabellen. For elever som kan
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kombinationerna och férstar tiobas- och positionssystem ér addition och subtraktion i

hégre talomraden i princip enbart generalisering av riknesitten inom omradet 1-10.

Matematiksvarigheter

Aldre elever i matematiksvarigheter anvinder fingrarna pa ett annat sitt in nyborjare. De
formar dem for att se resultatet av dubbelrikning.

Ett exempel-3 + 7 = _3 ... 4 1finger, 5 2fingrar (3 fingrar 7 4 fingrar | § 5 fingrar. Q) 6 fingrar () 7 fingrar,
Nir de ser att fingrarna kommit till sju vet de att de har riknat upp sju ord, och att det sist
uppriknade ordet, tio, ar det ritta svaret. Ett ganska vanligt problem ir att elever som gor
pa detta sitt dr att de dr osdkra pa var de ska borja eller vilka tal som ska riknas med. 1
exemplet borjar en del med ett finger redan dad de tinker och startar med 3.

I dubbelrikning formar eleverna en slags fingertal av de rikneord de rdknar upp f6r den
adderade eller subtraherade termen. Dessa fingertal berittar bara om en av talets delar,
aldrig om hela talet. Naturligtvis blir det ocksd ett vildigt otympligt sitt att rikna pa nir det
kommer till h6gre talomriden eller tal i brak- eller decimalform. Anvinds fingrarna pé detta
sitt leder det alltsd litt in i en atervindsgrind dir inga forestillningar av tal, inga aritmetiska
begrepp och ingen huvudrikning kan utvecklas.
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