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Taluppfattning och tals anvandning,
ak 4-6

Valkommen till en modul som beskriver och problematiserar undervisning om
taluppfattning i arskurs 4—6 med fokus pa tal i brakform. Syftet med modulen &r att
ge en djupare forstaelse av elever utveckling av taluppfattning och nya insikter i
hur undervisningen kan planeras, genomféras och féljas upp.

Malet ar att ni efter genomgangen modul har fatt en 6kad innehallslig och didaktisk
kompetens, och darigenom kanner er starkta i er roll som matematiklarare.

Varje del har ett uttalat didaktiskt perspektiv som exempelvis att bli medveten om
elevers uppfattningar, att leda talkérer som inledning till matematiska samtal eller
att skapa forutsattningar for matematiska resonemang. Undervisning diskuteras i
relation till laborativt arbetsséatt, social normer och problemlésning.

| denna revidering har det matematiska innehallet lyfts fram mer an tidigare.
Taluppfattning och tals anvandning handlar om tal och rdkneoperationer, vilket
brukar benamnas aritmetik. | motsvarande modul fér F—3 behandlas heltal, h&r
behandlas samma matematiska innehall i ett utvidgat talomrade. | varje del i
modulen finns en text som gar lite djupare in pa ndgon aspekt av aritmetiken som
exempelvis olikheter, additiva och multiplikativa strukturer och koppling mellan
brak och decimaltal.

| varje del finns forslag pa aktiviteter. Det finns en progression mellan de tre
talmodulerna vilket innebéar att i varje del behandlas ett likartat innehall som i
motsvarande del i F-3 och 7-9. Det mdjliggor kollegiala samtal 6ver stadierna om
samma matematiska och didaktiska innehall.

Modulen bestar av foljande delar:

Heltal och brak
Talsystem och talkérer
Likhet — olikhet

Additiva strukturer
Representationer av tal
Multiplikativa strukturer
Problemlésning med brak
Resonemang med brak
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Del 2. Talsystem och talkorer

Denna del handlar om kopplingen mellan tal i brdk- och decimalform. Det
didaktiska innehallet fokuserar pa talkérer och raknerundor som underlag for
matematiska samtal i klassrummet. | aktiviteten genomférs en talkér som tranar
huvudrakning och som anvands som underlag for samtal om talféljder.

Syftet med den hér delen ar att skapa reflektion kring gamla och nya sétt att arbeta
med tal for att starka forstaelsen av tal och talsystem.

Del 2: Moment A —individuell forberedelse
Las
De bada texterna "Brak som tal och tal i decimalform” och "Talkdrer och

raknerundor” tar upp olika aspekter av rationella tal och strukturer i talféljder. Titta
igenom "Talkér — en huvudrakningsaktivitet”.

Reflektera

Jamfor innehallet i texterna med de laromedel som du brukar anvanda.
* Ar det ndgot som skiljer sig at? Vad i sa fall?

Fundera 6ver fordelar med att anvanda talkorer och raknerundor.
® Vilka erfarenheter har du och dina elever av det?

* Ar de normer som rader i ditt klassrum forenliga med ett sadant arbetssétt?
Vad skulle eventuellt behdva forandras?

Material

Brak som tal och tal i decimalform
Wiggo Kilborn

Talkorer och rédknerundor
PDF | Cecilia Kilhamn

P07 | Talkdr — en huvudrakningsaktivitet
Cecilia Kilhamn
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Matematik — Grundskola ak 4-6
Modul: Taluppfattning och tals anvandning
Del 2: Talsystem och talkérer

Brak som tal och tal i decimalform

Wiggo Kilborn

Som grund for foljande text forutsétts att klassen har arbetat med tva av brékets
”ansikten” ndmligen del av en hel och del av ett antal. Det 4r nagot helt annat &n bréket

. . 2. 2 .

som ett tal. Som exempel bor ett brak som 31 sammanhanget 3av 12 inte betraktas som
o 2. 2

ett tal utan som en andel. Det tal som avses dr ju 8. Observera att 31 sammanhanget 3av

15 = 10 svarar mot ett storre tal 4n % av 12. Den hér skillnaden mellan tal och andel blir

inte minst viktig i samband med begreppet procent. Nar elever lar sig att (andelen) 20 %
ar lika med talet 0,2 sa kan det leda till stor forvirring eftersom 20 % av 10 =2 och 20 %
av 100 = 20, vilket ar nagot helt annat dn 0,2 (Karlsson & Kilborn, 2015). Detta har,
liksom “’brakets olika ansikten” retts ut av framstaende didaktiska forskare i boken
”Number concepts and operations in the middle grades” (Hiebert & Behr, 1988).

Brak som tal

Ett brak kan saledes tolkas pa flera sitt, inte bara som en andel utan dven som ett tal. Det
hér kan konkretiseras genom jamforelse med lingdmétning. Om man delar en decimeter

1 tio lika stora delar sa far man m decimeter, alltsd en centimeter. Nar man ska méta en

pennas langd med hjélp av en linjal avldser man att pennan i Figur 1 dr 7 centimeter
lang. Innebdrden av detta &r att pennan &r lika lang som 7 enheter av storleken 1

centimeter. Detta kan dven uttryckas som att pennan ar 7 - ' decimeter lang.

Figur 1

Att méta en pennas langd

Langdmaétning kan pa det hér sittet anvindas som metafor for brék som tal. Elever som
behédrskar idén for hur man méter en stricka i centimeter, kan pd motsvarande sitt dela
striackan [0, 1] pa tallinjen 1 fyra lika stora delar (Figur 2). Vi far dé fyra fjardedelar av

strackan. I &ndpunkten av den tredje fjardedelen, finner man punkten % av intervallet
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[0, 1]. Precis som pé linjalen beskriver punkten (talet) % att 3 fjardedelar av strickan

[0, 1] ligger till vanster om punkten.
Figur 2

Dela en stricka i fyra delar
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Eftersom varje tal i brakform mellan 0 och 1 kan beskrivas pé det hér séttet pa tallinjen,
kan vi knyta samman begreppen brék som en del av en helhet med brak som tal, och pé

. 1_1_1 2_2_2 . . N .
tallinjen se att 3737% och att 3730 Genom att istéllet dela in strickan [0, 1]1 12

delar kan vi ocksé, direkt pa tallinjen avgora att % > % (Figur 3).

Figur 3

Att avgora storlek pa brék pa tallinjen
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D3 ett naturligt tal och ett tal i brdkform kan adderas, exempelvis 3 + i och 7 + Z , foljer

att alla positiva tal i brakform har en plats pé tallinjen. Detta kan senare generaliseras till
att &ven gilla de negativa rationella talen.

Tal i decimalform

Enkla tal i decimalform kan introduceras pa samma sitt som beskrivits ovan, i det hér
fallet genom att vi delar en strécka, till exempel strickan [0, 1] pé tallinjen i tio lika
stora delar (Figur 4).

Figur 4

Dela en stricka i tio delar
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Eftersom strackan har delats i tio delar kallas den f6rsta delningspunkten for en tiondel.
En tiondel av strickan finns till vinster om den punkten. Den sjunde punkten kallas pé
motsvarande sétt for 7 tiondelar eftersom den delar upp strdckan mellan 0 och 1 sé att 7
tiondelar ligger till vénster om den punkten. Detta &r &terigen precis som nér vi méter
med en linjal. Till vinster om markeringen 7 pa linjalen i Figur 4 finner vi strickan 7
centimeter, alltsd 7 laingdenheter. Vi kan efter detta infora beteckningen 0,7 for 7
tiondelar, men bdr vara noga med att ldsa detta som ’sju tiondelar” och inte som noll

komma sju”. Man undviker ddrmed att elever gor det fatala felet att % av 0,16 =0,4.

Eftersom 16/4 = 4 ligger det nira till hands att noll komma 16 dividerat med 4 &r noll
komma fyra (Karlsson, 2015). Detta belyser sprékets och terminologins viktiga roll i
matematikundervisningen.

Om man istéllet delar in strickan [0, 1] i hundra delar kommer den tjugofemte
delningspunkten att vara 0,25, vilket bor utldsas 25 hundradelar. Om man istillet hade
delat intervallet [2, 3] i hundra delar s& hade den tjugofemte markeringen svarat mot
2,25, alltsa 2 hela och 25 hundradelar.

Brak skrivna som tal i decimalform
Vissa tal i brékform kan skrivas som dndliga decimalutvecklingar, ndmligen de tal vars
nidmnare bara innehaller faktorerna 2 och/eller 5. Talet % kan skrivas som 0,5 och talet é

som 0,4. Detta kan i sin tur kopplas till kvoten av divisionerna 1/2 och 2/5. Var
samtidigt noga med att skilja mellan bréket (talet) och divisionen 2/5, dér bréket &r
kvoten till divisionen. Bréket &r ett tal medan divisionen ar en operation.

I det hir sammanhanget bor positionssystemet for tal i decimalform behandlas. Alla
rationella tal (tal i brakform) kan uttryckas i decimalform och har en plats pé tallinjen.
Naér vi utldser tal 1 decimalform &r det viktigt att vi gor det pa ett séitt som speglar talets
innebord. Tal som 3,25 bor ldsas 3 hela och 25 hundradelar. De bor dven kunna tecknas

som 312750 eller &nnu hellre som 3 + 12750. Elever bor dven ldra sig att skriva 3 + 0,25 som

2 5 L. o - o
3+0,2+0,05 och som 3 + o Too for att se kontinuiteten i vart positionssystem med

basen 10. Det &r viktigt att alla elever behdrskar dessa olika uttryckssétt. Det visar sig
ndmligen att minga elever, dnnu i arskurs 7-9, tror att 0,10 > 0,9 beroende pa att de
ldaser talen som noll komma tio och noll komma nio, och de vet att 10 > 9.

Eleverna bor dven fa ldra sig att de rationella talen ligger obegrénsat titt pé tallinjen.
Mellan tva rationella tal finns det alltid odndligt manga andra rationella tal. Mellan talen
0,25 och 0,26 finns till exempel 0,255; 0,2555; 0,25555; 0,255555 och sé vidare.
Resultat pa utvéarderingar som utforts med hjdlp av Diamantdiagnoserna visar att manga
elever tror att det inte finns négot tal mellan 0,4 och 0,5 pa tallinjen (Léwing & Kilborn,
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2009). En terminologisk kommentar i det hdar sammanhanget &r att det tecken som
skiljer heltalsdelen i 2,75 fran brakdelen kallas for decimaltecken (Kiselman &
Mouwitz, 2008). Lagg mérke till att decimaltecknet i en rad andra lénder, liksom pé
minirdknare och i viss programvara &r en punkt, inte ett ”decimalkomma”. 1
engelsksprékig litteratur anviands kommatecknet for att avskilja tusental. Talet 4 500
skrivs sdledes 4,500. Man bor gora eleverna uppméarksamma pa detta, inte minst med
tanke pa undervisningen i andra &mnen.

For att avgora vilket av tva tal i decimalform som ér storst — till exempel 3,547 och
3,539 — borjar vi med att jamfora entalen. De ér lika stora. Dérefter jamfor vi
tiondelarna. De dr ocksé lika stora. I ndsta steg jamfor vi hundradelarna. Eftersom 4
hundradelar ar storre d4n 3 hundradelar sa ar talet 3,547 storst, oberoende av tusendelen.

Tal i decimalform och positionssystemet

Naér vi beskriver ett naturligt tal som 3987 menar vi 3-1000 + 9-100 + 8-10 + 7, vilket &r

principen for vart talsystem, som ar ett positionssystem med basen 10. Analogt med
3 4

detta har ett tal som 7,534 inneborden 7 + 24342
10 100 1000

Annu tydligare blir detta om vi anviinder potensform och skriver 3987,534 som
3-10°+9-10° +8:10 + 7+ 5-10" + 3-107 + 410~

For att i grunden forsta de stora fordelarna med vért talsystem kan det vara lampligt att
jamfora det med andra talsystem och anknyta till matematikens historia. Eftersom elever
oftast lér sig talens namn procedurellt sa funderar de sillan 6ver hur talsystemet faktiskt
ar uppbyggt. Genom att jimfora vart talsystem med det romerska talsystemet kan de
uppticka podngen med ett positionssystem.

De romerska siffroma drI=1, V=5, X=10,L =50, C=100, D=500 och M =1 000.
I det romerska talsystemet kan man inte skriva 555 som VVV eftersom det skulle betyda
5+ 5+ 5. P4 motsvarande sétt betyder talet CLX 100 + 50 + 10. En romersk siffras
varde ar alltid detsamma oberoende av siffrans plats i talet.

Pé latin heter 29 “trettio minus ett”. I stéllet for att skriva 29 som XXVIIII blev det
darfor naturligt att skriva 29 som XXIX. Det innebdr, att nér ett mindre tal star fore ett
storre tal, s& ska det ske en subtraktion. IX betyder alltsd 10 — 1 och XXIX betyder 10 +
10 + 10 — 1. Det hér skapade stora problem nér man skulle operera med romerska
siffror. Lat gdrna eleverna préva detta genom att utfora additioner som MCCIX +
LXXIV och multiplikationer som IX - XXIV.

Niér de hinduarabiska siffrorna och ett talsystem med basen 10 introducerades i Europa i
borjan av 1200-talet innebar det en revolution for riknekonsten. Genom att siffrornas
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varde beror pa dess position i talet kunde man bygga upp mycket effektiva algoritmer
for de fyra raknesitten. Lt eleverna uppleva detta genom att pa nytt utfoéra
operationerna 1209 + 74 respektive 9 - 24. [ samband med detta kan de dven ges
mdjligheter att reflektera over rédknelagarnas betydelse for att algoritmerna ska fungera.
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Matematik — Grundskola ak 4-6
Modul: Taluppfattning och tals anvandning
Del 2: Talsystem och talkérer

Talkorer och raknerundor

Cecilia Kilhamn, NCM

Eleverna i sexan sitter vidnda mot tavlan och raknar tillsammans i talkor. De startar

pé 0 och réknar upp med % . Léraren haller jamn takt och skriver upp talen

allteftersom de ségs sa att fem kolumner skapas. Nar de kommit till % avslutas

rakningen och ldraren séger: “Titta pa talen. Vad kan du se? Vad finns dér for
monster?”

Situationen ar hdmtad fran en artikel som beskriver hur lararen Ms Tuh arbetar med
talkdrer (McMillan & Sagun, 2020). Ms Tuh har gjort det till en rutin att borja
matematiklektionen med en talkor dir eleverna far mojlighet att 6va sig i huvudrékning
genom att sdga och lyssna in en talfoljd som hédnger ihop enligt ett logiskt monster, se
Figur 1. En réknerutin starker elevens sjdlvfortroende genom att skapa igenkénning och
utvecklar elevens huvudrakningsforméga. En gemensam talkor dr dessutom
inkluderande genom att alla dr med och aktiva hela tiden, och d4ven den som kénner sig
lite oséker kan delta (Franke m.fl., 2018; Shumway, 2011).

Figur 1

Addition av 3/5. Sé hér kan det se ut pa tavlan nidr Ms Tuh fangar upp och diskuterar de monster
och samband eleverna upptacker i talféljden som bildas.
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Den stora vinsten med att arbeta med talkorer som Ms Tuh gor &r att eleverna blir
delaktiga i att skapa underlag for matematiska samtal om viktiga och kraftfulla idéer.
Niér eleven uttalar alla talen i rétt ordning blir talfoljden en del av det egna matematiska
registret. Eleverna blir vana vid talen. Genom det sétt ldraren bokfor talf6ljden kan olika
monster och samband framtridda som eleverna ges mojlighet att upptiacka och diskutera.

For Ms Tuh ar talkéren en rutin som aterkommer minst en gang i veckan. Varje lektion
borjar med ndgon form av rdknerutin som eleverna kénner igen sig i, ofta en talkor. Ju
langre in pa terminen de kommer desto mer aktiva blir eleverna i talkdren och desto
djupare kommer de i sina matematiska analyser av de talfoljder de arbetar med. Tack
vare att aktiviteten gors till en rutin kan eleverna slappna av och flytta fokus frén sjélva
aktiviteten till dess matematiska innehéll.

Matematiska samtal

Nér Ms Tuh i det inledande exemplet stillt fragan ”Vad kan du se?” till sina elever later
hon dem forst ténka tyst en kort stund och sedan prata parvis nigon minut medan hon
gér runt och lyssnar in. Dérefter samlar hon allas uppmérksamhet och lyfter elevernas
olika iakttagelser samtidigt som hon gor anteckningar pa den uppskrivna talfoljden, se
Figur 1. Hennes eleverna lade mérke till f6ljande monster och matematiska idéer:

*  Taljaren &r hela tiden udda—jamn—udda—jamn ...

*  Entalssiffran i tdljaren dr varannan nir man tittar ner i kolumnerna.
2-7-2-7-2 1 sista kolumnen, 0—5—0-5-0 1 forsta kolumnen.

»  Allatal i forsta kolumnen blir heltal (<= = 3), (5 = 6).
Additiva och multiplikativa idéer:

*  Om man tittar diagonalt &r det en addition med 1—58 hela tiden.

. Om man tittar lodrétt dr det en addition med % hela tiden.
+  Tailjaren &r alltid en multipel av 3.

e 5stycken g ar samma som 3 (5 - % = 3).

I samtalet dr det viktigt att stridva efter att alla elevernas idéer tas pa allvar och foljs upp
med fragor som: Ar den nigon annan som har sett samma sak? Stimmer det? Stimmer
det alltid? Hur kan vi veta att det alltid stimmer? Varfor ar det sa?
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Att komma igang med talkorer

Det &r viktigt att sdkerstilla att alla elever forstar vad det dr for talfoljd som ska réknas
fram. Ett bra sétt kan vara att skriva upp de tre forsta talen i f6ljden och be eleverna
fundera tyst pé vilket nésta tal kommer att vara. Nir alla elever visar tummen upp borjar
ni lasa talkoren fran borjan. Hitta en lagom rytm som fungerar for eleverna samtidigt
som den gar att skriva. Var noga med att alla elever haller takten sé att ingen rusar ivég.
Takten ska kénnas i kroppen. Om eleverna inte hinner med kan det vara bra att stanna
upp en stund och be dem tinka framat. Vilket tal dr nésta? Och nésta efter det? En
mojlighet dr ocksa att stanna upp och be eleverna dela med sig av rdknestrategier,
beritta for varandra hur de tinker for att snabbt fa fram nésta tal i foljden. Ta sedan upp
talkoren igen med start ett par tal fore avbrottet.

Representera talféljden

Ibland kan eleverna behova visuell hjélp i rdknandet, exempelvis en tallinje eller en
hundraruta. Sitt da upp eller rita den vél synligt pa tavlan sé att eleverna kan titta pa den
och samtidigt se talfoljden som skrivs. Det viktigaste visuella stodet &r dock den struktur
som bildas allteftersom talfoljden véxer fram. Skrivs alla tal i en lang rad efter eller
under varandra &r det svart att uppticka monster och se strukturer. Istillet ska talen
skrivas sa att det bildas rader och kolumner med brytpunkter pa vél valda stillen. Ms
Tuh valde till exempel att skriva fem tal pa varje rad eftersom hon arbetade med
femtedelar. Téank noga igenom och skriv ner hur talfoljden ska bokforas for att skapa ett
bra underlag for samtal. Olika sétt att skriva upp talen gor att olika monster framtrader. I
Tabell 1 finns flera exempel pa hur tal i en talfoljd kan struktureras.

Om talf6ljden skrivs pa tavlan kommer den snart att suddas bort. Ofta gor det ingenting,
men ibland kan det vara bra att spara talfoljden for att kunna jamfora den med en annan
talfoljd. Man kan titta pa likheter och skillnader och dra mer generella slutsatser. Ett
forslag dr darfor att arbeta pa bladderblock, eller pa en interaktiv skrivtavla dir det
fardiga dokumentet kan sparas for att senare plockas fram igen. Vill man slippa skriva
under tiden gér det att forbereda talfoljden sa att talen klickas fram i tur och ordning,
men hela talféljden ska inte synas fran borjan eftersom tanken r att eleverna ska rédkna
fram nésta tal i huvudet, inte att de ska l4sa upp talen. Elever som behdver extra stod
kan forberedas genom att f4 titta pa talfoljden i forvig, och kanske ldsa den hogt
tillsammans med specialldraren eller en kamrat.

Ta vara pa elevernas tankar

Forbered talkoren noga genom att tinka igenom vilka matematiska idéer du vill ska
komma fram och vad du tror att eleverna kommer att ligga mérke till. Lyssna in
elevernas samtal och ta deras tankar pé allvar. Undvik att tala om for eleverna vad de
ska se utan 1at dem gora upptickter. Din roll som léarare ar att lyssna och hjilpa eleverna
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att representera sina idéer pa tavlan sd att de blir tillgidngliga for alla, och att leda och
orkestrera samtalet. Ta eleverna till hjilp for att granska alla idéer kritiskt och
konstruktivt utan att vara kritisk mot den som kom med idén. Att vara matematiker ar att
tanka kreativt. For varje god idé finns det en lang rad idéer som inte 4r utvecklingsbara
och som aldrig kommer léngre 4n till forsta granskningen, men dessa idéer dr ocksa
viktiga. Man behover kunna ldgga dem bakom sig, annars kommer man inte framat.
Thomas Edison lér ha sagt ”Jag har aldrig misslyckats, jag har bara hittat 10 000 sétt
som inte fungerar”. Det &r ett bra motto att ha i matematikklassrummet.

Raknerundor

En annan rdknerutin som kan anvéndas som variation till en talkor 4r en raknerunda
(Kilhamn & Frisk, 2016; Shumway, 2011). En riknerunda skapar ocksé en talf6ljd som
kan utgora underlag for matematiska samtal. Skillnaden ar att hér sitter eleverna i ring
och sdger ett tal var i tur och ordning. Situationen blir mer utsatt &n i en talkdr och
kréver darfor att eleverna redan r trygga och att alla har forutsittningar att klara av
uppgiften. A andra sidan kan varje elev fi s mycket tid att tinka som han/hon behéver,
vilket kan kénnas mindre stressande 4n i en talkor. I en rdknerunda finns det en risk att
en elev tappar koncentrationen och inte foljer med i rdkningen om det blir en lang
véntan pa att fa séga sitt tal. Darfor fungerar en rdknerunda ofta bést i mindre grupper
och nér alla uppmanas att hela tiden rakna tyst for att folja med och vara beredda pa sin
tur. En fordel med rdknerundan &r att lararen kan stélla fragor som forbereder eleverna
och uppmuntrar dem att utveckla sina huvudrdkningsstrategier. Nér eleverna sedan
raknar skapar de sitt eget facit. P4 sa sitt ar rdknandet hela tiden nigot eleverna sjéilva
har kontroll 6ver. De kan sjdlva virdera eller forkasta en strategi. For att utveckla
huvudrékningsstrategier kan fragor stéllas i borjan av eller mitt i en riknerunda. De kan
anpassas efter olika elevers forutséttningar och behov. Olika strategier och
overslagsrikning bor uppmuntras, till exempel genom att friga om nigon har ett sétt att
tanka utan att faktiskt genomfora rakningen. Exempel péa fragor:

*  Om vi borjar pé Sara och riknar fram till Elias, vilket tal kommer Elias att siga da?
Hur kan vi veta det utan att rdkna?

*  Om vi riknar runt hela cirkeln, vilket tal kommer vi att hamna p& d4? Om vi gar
runt tre varv vilket tal kommer vi att hamna pa d&? Hur kan vi veta det utan att
rakna?

*  GOr ett snabbt overslag och sig vilket tal du tror att du kommer att fa sdga? Varfor
tror du att det blir det talet?

*  Hur visste du vilket tal du skulle sédga?

»  Jag mirkte att du tog lite tid pa dig innan du sa talet den hir gangen, hur gjorde du
for att komma pé vilket tal det skulle vara?

Talkérer och raknerundor December 2021
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Talkorer i alla arskurser

Alistair McIntosh (2020) argumenterar i boken “Forsta och anvénda tal” for att talkorer
bor anvindas i1 skolans alla arskurser. Att sdga, hora och kénna rytmen i kroppen bidrar
till att stirka elevens kénsla for monster och strukturer i talsystemet. Det skapar ocksa
sdkerhet och flyt i riknandet som innebér att arbetsminnet avlastas. I de tidiga &ren kan
talkorerna handla om riakning med hela tal, forst rikneramsan uppat, sedan i 2-steg, 5-
steg, 10-steg och sa vidare, uppéat och nerat och fran olika startpunkter. Att rdkna i 5-steg
fran O eller fran 74 ger ganska olika talfoljder och kan skapa olika insikter. Och att rékna
ner i 5-steg fran 372 kan béde vara utmanande och ge nya insikter. For en klass som inte
redan har etablerat en rutin kring talkorer 4r det bra att borja med enkla talfoljder dven i
senare arskurser. Nér vil eleverna dr bekvdma med rutinen gar det att utdka talomradet
till stora tal, brak, decimaltal och negativa tal. McMillan och Sagun beskriver dven
talkdrer med algebraiska uttryck, exempelvis upprepad addition av 4x eller 3x2. De
additiva talfoljderna kan ocksa kompletteras med multiplikativa talfoljder sdsom
aterkommande dubblering eller halvering.

Exempel pa talfoljder

I Tabell 1 finns négra exempel pa talfoljder som kan anvéndas till talkdrer eller
raknerundor, himtade fran ett ndtbaserat material fran University of Washington.
Talfoljderna aterges i stigande svarighetsgrad. Bilderna visar hur en dokumentation pa
tavlan skulle kunna se ut nér lararen ritat pilar, strukit under och antecknat for att
illustrera elevernas iakttagelser.

Tabell 1

Exempel pa talfoljder som kan anvéndas antingen som talkorer eller raknerundor, jimte vilka
matematiska idéer de kan belysa (Teacher education by design, 2015).

Talfoljd Matematiska idéer Exempel pa dokumentation
Rékna Rékneflyt med 2-steg. . 80 92 84 8¢ @g
uppét/nerat Positionssystemets u C .
med 2-steg | yppbyggnad. 9 92 94 9% (98
med olika \0 =
Udda/jamna tal. ¥
starttal. leo 102 )o4q 106 @é’
R / = o A
Yo gy 16 (1§
20 £ gii ]
120 )22 13 126 (18
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Riikna Rikneflyt med 5-steg. ;‘2_{) /*_199 /’f_li
uppét/nerat Tiobassystemets 16 36 56 7@
med 5-steg uppbyggnad.
med olika
starttal. _-_2 / _I'f / réf §@
26 46 66 8f)
31 51 2 a()
6-1-6-{-6~/ ... ental
Rékna Rékneflyt med stora 1 7o)
uppat/nerat tal. m” ‘
me(li(stelgl Generalisera 5o
om1y eller tiobassystemet. WD
100 eller Y w fm" W S
1000 med 1310)
olika starttal. ::2, :z
1040
9to |
840
Rékna uppat Skuttrékning,
fran 0 med ett | multiplikationstabellen. T o
ep o4
ensiffrigt tal, | Samband mellan olika 1 @L{ @‘1’ e @
till exempel 4. | py1tiplikationstabeller.
g 28 43 43
A 32 §1 #
Rékna upp Utveckla effektiva
med 25. strategier for +/—. L F "
Samband mellan 25 ‘ D
och 100. /7:‘2 F]
Hf z )
i
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Rékna uppat Se bréket a/b som a 1 hel ) het ¥ it
med Y, ¥, stycken av storlek 1/b. P e e —,
A1) A ’ =
eller etf annat | Samband mellan brak i ", (T / 9 Z Y & y
stambrék. blandad form och brak
storre én 1. (z2) / 2 2
1y ]y
=y }ém‘ 2\-@ \'
L, %
s
= 7 L3
e
! hel ! hel
Rékna uppat Samband mellan brék
med tiondelar | och decimaltal. §s g 8% 8 s &b sk &5 i %
bade som Tiobassystemets 8- s 62 83 sy 85 86 37 &y & g
brak och som | ypphyeonad efter
decimaler. decimalkommat.
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Matematik — Grundskola ak 4-6
Modul: Taluppfattning och tals anvandning
Del 2: Talsystem och talkérer

Talkor — en huvudrakningsaktivitet

Cecilia Kilhamn, NCM

Testa en talkor med din klass eller elevgrupp. Om de inte gjort detta tidigare kan ni
borja med en talfoljd som eleverna behdrskar vil, exempelvis att rikna i 2-steg, 5-steg
eller 10-steg. Nar det fungerar smidigt kan ni sedan 6ka svérighetsgraden successivt och
arbeta med foljder av brak eller decimaltal.

1 Vilj en talfdljd

Fundera pa vilka monster och matematiska idéer du vill skapa forutséttningar for
eleverna att f& syn pa och strukturera ditt sitt att skriva talen sa att dessa framtréder.
Téank igenom vilka huvudrakningsstrategier dina elever kan tinkas ha och vilka
iakttagelser de kommer att gora.

2 Genomfor talkoren

Tala om for eleverna vilket tal de ska borja pa och vilket tal du vill sluta pd. Skriv gidrna
upp de tvé eller tre forsta talen i foljden och be dem forst tinka efter vilket som dr nésta
tal. Eleverna ska sedan tillsammans rytmiskt séga talen i den ordning de kommer i
foljden. Samtidigt som varje tal sdgs skriver du upp det pé tavlan s att alla ser talen
uppstéllda i den struktur du ténkt ut.

3 Samtala om talen i talféljden

Nér ni nitt slutet pa talfoljden sdger du:
Titta pa talen. Vad kan du se? Vad finns dir for monster?

Lat gérna eleverna tinka tyst en liten stund, sedan prata parvis sa att du kan lyssna in
vilka iakttagelser de gor, och be dem darefter berétta for alla andra vad de sett och tinkt.
Nér nagot foreslas beméoter du det med fragor som:

Ar det ndgon annan som har sett samma sak? Stimmer det? Stimmer det alltid?

Forsok att representera elevens iakttagelse pa tavlan dar talfoljden star uppskriven. Nar
tanken visualiserats i strukturen kan du fortsitta samtalet med fragor som:

Hur kan vi veta att det alltid stimmer? Varfor ar det sa?

Talkér — en huvudrakningsaktivitet December 2021
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Forslag pa talfoljder att anvanda till talkor eller raknerunda

Forslagen okar i svéarighetsgrad men alla talfoljder kan ge underlag till intressanta samtal
i alla arskurser. Vilj en pé lamplig niva for dina elever, fortsétt sedan med andra
talféljder under kommande lektioner, allteftersom de passar 6vrigt innehall.

Heltal med fokus pa 10-bassystemet
*  Rékna upp med 5, 10 eller 100. Borja pa 0. Borja pa 40. Borja pa 140. Borja pé 5.
Borja pa 27.

*  Rékna ner med 5 eller 10. Borja pa 130. Borja pa 138.
*  Rékna ner med 50 eller 100. Borja pa 1300. Borja pa 1380.
*  Rikna upp eller ner med 25. Borja pé olika tal.

*  Rikna upp eller ner med 7, 8 eller 9.

Heltal med fokus pa multiplikativa strukturer

*  Rékna upp med 4 eller ett annat ensiffrigt heltal. Borja pa 0.
*  Rikna upp med 11. Borja pé 0.
*  Rékna upp med 12. Borja pa 0.
*  Dubblera varje tal. Borja pa 1. Borja pa 10. Borja pa vilket tal som helst.
*  Halvera varje tal, det vill sdga dividera med 2.
Borja pa 1000. Borja pa 1024. Borja pa 49 152.
Tal i brakform

Niér talfoljden gar forbi en hel behdver du uppmérksamma eleverna pé brytpunkten och
hur ni ska vélja att sdga och skriva. Antingen fortstter talféljden med enbart brakdelar i
sd kallade oegentliga brak (brak storre 4n 1), eller sa fortsitter talfoljden med blandade

brék dér heltalsdelen skiljs ut frin det egentliga braket. Till exempel om ni ska séga och

.10 11 12 1 2
skriva: —,—,— ...eller: 1,1—,1—...
10’10’ 10 10’ ~ 10

*  Rikna upp eller ner med tiondelar. 10—0, %
*  Rékna upp eller ner med en halv. Borja pé olika tal.
*  Raékna upp eller ner med ett annat stambrak, exempelvis é eller % eller %

*  Rékna upp med ett heltal fran ett tal i brakform.

*  Rikna upp med %. Borja pa 0.

Talkér — en huvudrakningsaktivitet December 2021
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Decimaltal med fokus pa 10-bassystemet

Nar decimaler utldses kan de sédgas pa olika sitt. Talet 0,1 kan antingen utldsas “noll
hela och en tiondel” eller “noll komma ett”. Talet 3,45 kan antingen utldsas “’tre hela,
fyra tiondelar och fem hundradelar” eller ”tre komma fyra fem”. Notera att man bor
undvika att séga "tre komma fyrtiofem” eftersom det &r l4tt att dd befasta
missuppfattningar som relaterar till heltal. Diskutera de olika sitten att séga talen.

*  Rékna upp med 0,1. Borja pa 0. Borja pa 10. Borja pa 34,5.

*  Rékna ner med 0,1. Borja pa 3, sluta pa 0. Borja pa 17, sluta pa 6.

*  Borja pa ett decimaltal och rdkna upp eller ner med 1, 2, 5 eller 10.

*  Rékna upp med 0,5. Borja pa 0, sluta pa 30. Borja pa 100, sluta pa 130.
Borja pa 177, sluta pa 200. Borja pa 5,5. Borja pé 5,3.

*  Rékna ner med 0,5. Borja pa 10, sluta pa 0. Borja pa 38, sluta pa 28.
Borja pé 25,5. Borja pa 25,3.

*  Rékna upp eller ner med 0,01.

*  Rikna upp eller ner med 1,5.

Talféljder med negativa tal

*  Rékna ner med 1. Borja pa 10.

*  Rékna upp med 1. Borja pé -10.

*  Rékna ner med 10. Borja pa 50. Borja pa 48.

*  Rékan upp med 10. Borja pa -50. Borja pa -48.

*  Rékna ner med 2 eller 5. Borja pa 20. Borja pa 2. Borja pa 0. Borja pa -2.
+  Rékna ner med 7, 8 eller 9. Borja pa 23.

*  Rékna ner med en halv. Borja pa 5.

*  Rékna ner med en tiondel. Borja pa 3.

Mer avancerade talféljder

Niér eleverna blivit vana vid talkdrer och sjdlva aktiviteten blivit en rutin utvecklas deras
taluppfattning snabbt. Da kan man utmana dem med mer avancerade talféljder som inte
foljder en upprepad addition, subtraktion eller multiplikation. Se hur langt ni klarar att
gd innan ni hakar upp er.

»  Kvadrattalen. 1!, 22, 3% ... som ger talfoljden 1, 4, 9, 25, 36, 49 ...

. Triangeltalen. 1, 3, 6, 10, 15, 21 ...

e Fibonaccitalen 1,1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55 ...
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Del 2: Moment B — kollegialt arbete

Diskutera
Forslag till diskussionspunkter:
® Hur reagerar ni pa talkorer? Vilka for- och nackdelar finns?
® Jamfor talkérer och raknerundor, nér passar det ena béattre an det andra?
Varfor?
® Hur kan talkorer stodja elevers larande? Vilka erfarenheter har ni av att

anvéanda talkorer i undervisningen?
® Hur tas kopplingen mellan tal i brak- och decimalform upp i era laromedel?

Planera

Valj en talkor pa lamplig niva i "Talkoér — en huvudrakningsaktivitet”. Diskutera vad
som ar det viktigaste att eleverna uppfattar i talféljden som bildas. Tank igenom
hur talféljden ska struktureras pa tavlan och vilka matematiska monster som ska

framtrada. FOrbered ett satt att kort anteckna det som ni noterar och diskutera vad
ni kan forvanta er av eleverna.

Del 2: Moment C — aktivitet

Genomfor aktiviteten pa det satt som ni har planerat.

Del 2: Moment D — gemensam uppfdljning

Diskutera
Jamfor de anteckningar ni forde i anslutning till aktiviteten.

® Vad fick ni syn pa?
® Vad 6verraskade er?

Sammanfatta

Hur fungerade aktiviteten? Vilka fordelar upptéackte ni? Vad var svart? Vad skulle
ett aterkommande arbete med talkorer kunna bidra med till undervisningen?



	Taluppfattning och tals användning, åk 4–6
	Del 2. Talsystem och talkörer
	Del 2: Moment A – individuell förberedelse
	Läs
	Reflektera


	Matematik – Grundskola åk 4–6
	Modul: Taluppfattning och tals användning
	Del 2: Talsystem och talkörer
	Bråk som tal och tal i decimalform
	Bråk som tal
	Tal i decimalform
	Bråk skrivna som tal i decimalform
	Tal i decimalform och positionssystemet
	Referenser

	Matematik – Grundskola åk 4–6
	Modul: Taluppfattning och tals användning
	Del 2: Talsystem och talkörer
	Talkörer och räknerundor
	Matematiska samtal
	Att komma igång med talkörer
	Representera talföljden
	Ta vara på elevernas tankar

	Räknerundor
	Talkörer i alla årskurser
	Exempel på talföljder
	Referenser

	Matematik – Grundskola åk 4–6
	Modul: Taluppfattning och tals användning
	Del 2: Talsystem och talkörer
	Talkör – en huvudräkningsaktivitet
	1 Välj en talföljd
	2 Genomför talkören
	3 Samtala om talen i talföljden
	Förslag på talföljder att använda till talkör eller räknerunda
	Heltal med fokus på 10-bassystemet
	Heltal med fokus på multiplikativa strukturer
	Tal i bråkform
	Decimaltal med fokus på 10-bassystemet
	Talföljder med negativa tal
	Mer avancerade talföljder


	Del 2: Moment B – kollegialt arbete
	Diskutera 
	Planera﻿

	Del 2: Moment C – aktivitet
	Del 2: Moment D – gemensam uppföljning
	Diskutera
	Sammanfatta


